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Cviceni 1

Najdéte derivaci funkce f, jestlize:

1. f(z) = zb
2. f(z) = 2100
3. f(t) =t

Cviceni 2

Vypocitejte derivaci funkce f, jestlize:

Reseni

flz)=—(z?)=-2s%1=-223%=—-—.

Cviceni 3

(@) C% (3z*) =7

Cviceni 4

Necht f(z) = e® — . Vypoctéte f'(z) a ().
Cviceni 5

V jakém bodé kfivky y = e? je tecna rovnobézna s pfimkou y = 2z?

Reseni

Uréeme bod T'(a, e®) na kiivce y = €%, kde je te¢na rovnobézna s pfimkou y = 2z.
Vime, Ze smérnice tecny v bodé T'(a, e?) je rovna f’(a), kde f(z) = e®. Tedy musi platit

f'(a) =2.
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Tj.

Resenim rovnice

je a = In 2. Tedy bod T" mé souradnice (In 2, 2).

|

(Im 2, 2)

Cviceni 6
Méjme danu funkci f danou predpisem f(x) = ze®.
(a) Nejdéte f'(z).

(b) Najdéte n-tou derivaci f(™(z).

Reseni

@) f'(z) = e* + ze”

(b) ™ (z) = (n + z)e” (Dokazte matematickou indukci!)
Cviceni 7

Najdéte rovnici te¢ny ke kfivce y = % v bodé T'(1, %)

Reseni
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dy (1+ m2)%(ew) — e"”d%(l + z2)
dr (1+22)
(1+ x?)e® — 2ze®
(1+ 2?)?
e®(1 — 2z + z?)
1+ 2
e®(1 — x)?
(1+22)”

Odtud plyne, Ze smérnice tecny je rovna

dy

R —
dzx |z=1

Te¢na v bodé T ma tedy rovnici

[NCR G

Cvceni 8

Najdéte 27. derivaci funkce f(z) = cos(z).

Reseni

Spocitejme nékolik prvnich derivaci funkce f:

Odtud mzeme vidét, ze f(”)(a:) = cos x pravé tehdy, kdyz n je délitelné cislem 4. Tedy
£ () = cos(x).
Pokud spocitame dalsi 3 derivace, dostaneme

F®)(z) = —sin(x)
F)(z) = — cos(x)
£ (z) = sin(x).

Odtud vidime, ze f(?7)(z) = sin(z). O
Cviceni 9
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Pomoci vzorce pro derivaci slozené funkce najdéte derivaci funkce f(z) = (z* + 1)1,

Reseni
/ 3 99 d 3
f'(z) =100(z” + 1) E(a: +1)
= 100(z* 4 1)"(32?)
= 30022(z% + 1)%.
O

Cviceni 10

Najdéte derivaci funkce f(z) = —

Yo+l

Reseni
Nejdfive prepiéme f(z) do tvaru

fl@) = (22 +a+1)73.

Potom
F@) = —s@+z+1) T L@ o)
3 dx
1 4
= —g(:c2 +z+1)302z+1)
o 2z +1
32+ + 1)%
0

Cviceni 11

Vypoctéte derivaci funkce

“ﬂ:<;;i)?

Reseni S vyuzitim vzorce pro derivaci slozené funkce dostaneme
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, t—2\%d [ t—2
g(t):9<2t+1) %<2t+1>
t—2\%(2t+1)-1—-2(t—2)
:9<2t+1> (2t + 1)
_ 45(t—2)°
C(2t4 1)

Cviceni 12

Zderivujte funkci y = S22,

Reseni Pouzijeme vzorec pro derivaci slozené funkce:

dy _ d
dr dz

. . d .
(%) = ¥ —(sinz) = """ cos z.

dx

Cviceni 13

Odvodte vzorec pro derivaci obecné exponentialni funkce f(z) = a”, kde a > 0.

Reseni

PrepiSme predpis funkce f do tvaru

f(:l?) — emlna.
Potom aplikujeme vzorec pro derivaci slozené funkce:
d d
/ — 2 (%) — — (,zlna
d
= exlnad—(w Ina)
x
=e*Meng
=a"lna.
Tj.
d
—(a”) = a”Ina.
)
U
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