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vlastnostiKonvergentnichPosloupnostiCv

Podposloupnosti a Bolzano-
Welerstrassova veta

Cviceni 1
Necht g € R spliuje podminku 0 < ¢ < 1. DokaZte, Ze posloupnost (g") | je

konvergentni a urcete jeji limitu.

Regeni

Posloupnost (g")° , je ziejmé omezena nebot pro kazdé n € N plati0 < ¢" < 1.
Zaroven je monotonni, nebot pro kazdé n € N plati ¢g" > ¢"**.

Podle Véty o monotdnni konvergenci posloupnosti existuje vlastni limita L = lim,,_,», ¢"
. Dale kazda vybrana podposloupnost posloupnosti (g")>° ; je konvergentni a jeji limita
je rovna L. Tedy

L = lim ¢** = (lim ¢")* = L%

n—o0 n—o0

Odtud plyne, ze L = 0 nebo L = 1. Protoze je posloupnost (¢")>° ; klesajici a shora

omezena Cislem g < 1, tak L = 0. [

Cauchyovo kritérium konvergence
posloupnosti

Cviceni 1
Dokazte pfimo z definice, Ze nasledujici posloupnosti jsou Cauchyovské:
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Cviceni 2

Dokazte pfimo z definice, Ze posloupnost (—1)" neni Cauchyovska.
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