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Diferencial funkce

Uvazujme diferencovatelnou funkci y = f(z). Diferencidlem dx budeme rozumét
nezavislou proménnou, to tedy znamena, Ze za dz mizeme dosadit libovolné realné

Cislo. Diferencidlem dy budeme rozumét zavislou proménnou, urcenou rovnici

dy = f'(z)dzx

Je-li x pevné dany bod, kde je funkce diferencovatelna, pak dy funkci proménné dz.
Geometricky vyznam diferenciald je ukazan na obrazku. Uvazujme dva body P(z, f(z))
a Q(z + Az, f(z + Az)) na grafu funkce f a necht dz = Az. Veli¢inu Az budeme
interpretovat jako pfirGstek nezavislé proménné z a veli¢inu Ay = f(z + Az) — f(z)
jako prirtistek funkce f. Nyni plati, Ze orientovana vzdalenost bodu S od bodu R je
rovna dy = f'(z)dz. Veli¢cinu dy budeme interpretovat jako pfirdstek te¢ny.

VA

Ptiklad. Provnejme hodnoty veli¢in Ay a dy, je-liy = f(z) =23 + 2> — 2z + 1a

proménna x se zméni
(@) z2na 2,05,

(b)z2 na 2,01.
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Reseni. (a) Dosazenim dostaneme
f2)=2"+2"-2.2+1=09,
£(2,05) = 2,053 +2,05% —2-2,05+1 =9, 717625
Ay = f(2,05) — f(2) = 0,717625.
Déle obecné plati
dy = f'(z) - dz = (32* + 2z — 2) - d=.
Jestlize jex = 2 adx = Az = 0,05, pak

dy=[3(2)*+2-2-2]-0,05=0,7.

(b) Dosazenim dostaneme

f(2,01) = 2,013 +2,012 —2-2,01 + 1 = 9,140701
Ay = f(2,01) — £(2) = 0,140701.

Je-lide = Ax = 0,01, pak

dy=1[3(2%+2-2-2]-0,01 =0,14.

Véimnéme si, ze aproximace Ay & dy je tim presnéjsi, ¢im mensi je Awx.
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